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Problema 1         

a) Demonstraţi că 
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                                                      (∗∗∗ ) 

  

b) Fie şirul de numere pozitive 1( )n na ≥  cu proprietatea că 1
2

1 1
1 , 1n

n

a
n

a n n

+ ≥ − − ∀ ≥ . Demonstaţi 

că şirul ( )
1n n

x
≥

, 1 2 ...n nx a a a= + + + , 1n ≥  este divergent. 

                                                         Profesor doctor  habil. Cristinel Mortici 

  

 
Problema 2..  

         Fie ( A, ⋅) un monoid finit. Pentru fiecare n
∗∈� , notăm cu { }( ) n

A n x x A= ∈ . 

a) Demonstraţi că există ,a b
∗∈� distincte cu proprietatea că A(a) =A(b). 

b) Demonstraţi că există a
∗∈�  cu proprietatea că pentru orice b

∗∈� cu a b  să  rezulte că  

A(a) =A(b). 

  
                                                                  Paul Cosma, student la Imperial College, Londra  

  

  

Problema 3  

a) Să se arate că : dacă , :f g I → � , I interval, f admite primitive, g derivabilă cu g′ continuă, 

atunci f g⋅  admite primitive. 

                       (∗∗∗ )  

   

         b) Fie funcţiile , :f g →� � , g este surjectivă şi de două ori derivabilă, g′′continuă, iar ecuaţia  

             ( ) 0g x′ =  are doua rădăcini reale a şi b, ( ) ( )0, 0g a g b′′ ′′≠ ≠ . 

             Ştiind că f g�  admite primitive, să se arate că f admite primitive . 

                                                    

      Vasile Popa, profesor, Galaţi 

  

  

  

 


