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Clasa a XII-a

Problema 1

a) Demonstrati ca lim (1+%+%+...+lj=+oo.
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b) Fie sirul de numere pozitive (a,,),5| cu proprietatea cd —~=21-—-—,Vn 21. Demonstati
a, n n

cd sirul (x,,) =a +a,+..+a,, n>1 este divergent.
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Profesor doctor habil. Cristinel Mortici

Problema 2..

Fie ( A, *) un monoid finit. Pentru fiecare ne N*, notim cu A(n) = {x" | X€E A} .

a) Demonstrati ca existd a,be N* distincte cu proprietatea ca A(a) =A(b).

b) Demonstrati cd existd ae N* cu proprietatea ca pentru orice be N* cu a| b sa rezulte ca
A(a) =A(D).

Paul Cosma, student la Imperial College, Londra

Problema 3
a) Sisearate cd:dacd f,g:I — R, Iinterval, fadmite primitive, g derivabild cu g’ continua,

atunci f-g admite primitive.
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b) Fie functiile f,g:R — R, g este surjectiva si de doua ori derivabild, g”continud, iar ecuatia
¢’ (x)=0 are doua radacini reale asi b, g”"(a)#0,g"(b)#0.

Stiind ca f o g admite primitive, sa se arate ca f admite primitive .

Vasile Popa, profesor, Galati



